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 :01تمرين •
  : المعرفتين بما يلي g وf        نعتبر الدالتين العدديتين
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)  و  ) 23 2g x x x= − −    

)و ليكن )fCو ( )gCمعلم متعامد و ممنظم  منحنييهما في ( ), ,O i j.    

)حدد أفاصيل نقط تقاطع -)1 )fCو ( )gC.    

)أنشىء في المعلم  -)2 ), ,O i jالمنحنيين ( )fCو ( )gCل مبيانيا في المجموعة  ، ثم ح  

):  المتراجحة  )
3 23: 2
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  : المعرفتين بما يلي k وhنعتبر الدالتين العدديتين  -)3
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)  و  ) 2
1

k x
x

=
−
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):  دالة فردية و أن hبين أن  -أ ) ( ): 1hx D h x f x−∀ ∈ ∩ =    ، ثم أنشىء+

( )hC في المعلم ( ), ,O i jإنطلاقا من ( )fC.    

): و أن  دالة زوجية kبين أن -ب ) ( ): 1kx D k x f x−∀ ∈ ∩ =    ، ثم أنشىء+

( )kC في المعلم ( ), ,O i jإنطلاقا من ( )fC.    

 :02تمرين •
  :رفتين بما يلي  المعg وf        نعتبر الدالتين العدديتين

( ) 2 2 1f x x
x

= − )  و + ) 3 2
xg x

x x
=

+ −
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}:   ، ثم بين أن gD وfDحدد -)1 } ( ) ( )
2

10 :gx D f x
g x

⎛ ⎞
∀ ∈ − =⎜ ⎟⎜ ⎟

⎝ ⎠
.    

[ين  تزايدية قطعا على المجالfبين أن الدالة -)2 ] و∞+,0]    و تناقصية قطعا على−1,0]

[المجال  ], 1−∞ −.    

  . ثم أنشىء جدول تغيراتها  gإستنتج رتابة الدالة -)3

 :03تمرين •
): فة بما يلي  الدالة العددية المعرfلتكن ) 2 1f x x x= − ) ، و+ )fCمنحناها   

)معلم متعامد و ممنظم في  ), ,O i j.    

fDتحقق من أن  -)1  مصغورة بالعدد f ، ثم بين أن الدالة=
3

2
.    

):  أثبت أن  -)2 )1 1 1 1, :
2 2 2 2

x x f x x
x

⎡ ⎡∀ ∈ +∞ − < ≤ − +⎢ ⎢⎣ ⎣
   ، ثم إستنتج أن منحنى

 على المجالfقصور
1 ,
2
⎡ ⎡+∞⎢ ⎢⎣ ⎣

) يوجد ضمن الشريط     : المحدود بالمستقيمين∆1(

( )1
1:
2

D y x= )  و − )2
1:
2

D y x= +.    

): بين أن  -)3 ) ( ): 1x f x f x∀ ∈ −    علىf ، ثم إستنتج أن منحنى قصور الدالة=

المجال 
1,
2

⎤ ⎤−∞⎥ ⎥⎦ ⎦
) يوجد ضمن الشريط     : المحدود بالمستقيمين∆2(

( )'1 1:
2

D y x= − )  و + )'
2

3:
2

D y x= − +.    

 :04تمرين •
  : بما يلي  المعرفة على h وg وfنعتبر الدوال العددية

( ) ( )( )1 2f x x x= + )  و − ) ( )g x f x=   و( ) ( )h x f x=   

)أنشىء المنحنى -)1 )fC في معلم متعامد و ممنظم ( ), ,O i j.    

) دالة زوجية ، ثم أنشىءgبين أن -)2 )gC في المعلم ( ), ,O i jنطلاقا من إ( )fC.   

)أكتب -)3 )h xبدون قيمة مطلقة، ثم أنشىء ( )hCفي المعلم ( ), ,O i jإنطلاقا من ( )fC.   

)إنطلاقا من -)4 )fC المعلم  أنشىء في( ), ,O i j منحنى كل دالة من الدوال التالية :  

( )1 :f x f x− و  ( )2 :f x f x− و  ( )3 :f x f x− −  

( )4 :f x f x−  و   ( )5 :f x f x−.     
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 :05تمرين •

):  بما يلي  المعرفة على fنعتبر الدالة العددية ) 2

2 3
4

xf x
x

+
=

+
.    

)ليكن -)1 ),t x yمعدل تغير fبين xو yحيث xو yو عنصرين من x y≠.    

)   :بين أن  ) ( )( ) ( )( )
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[:  كل المجالات التالية  علىf الدالة ثم إستنتج رتابة ], 4−∞ ] و− ] و −4,1[ [1,+∞   
  . و أنشىء جدول تغيراتها  

 و مصغورة بالعدد 1 مكبورة بالعدد fبين أن الدالة -)2
1
4

− .    

):    الدالة العددية المعرفة بما يلي gلتكن -)3 ) 2 1
2

xg x
x

+
=

−
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gبين أن  fD ):     و أن   ، = ) 23
5

g f x− ≤ ≤ − :x∀ ∈.    

[ تناقصية على المجالينg الدالةبين أن -)4 [, [ و ∞−2 g ، ثم إستنتج رتابة∞+,2] f   
  .و أنشىء جدول تغيراتها  

  : المعرفتين بما يلي g وfنعتبر الدالتين العدديتين    :06تمرين •
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fقارن على -)1 gD D D= ) ، ثم حدد الوضع النسبي لg وf الدالتين∩ )fCو ( )gC.  

:      حيث B وAقارن العددين -)2
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 :07تمرين •
  : بما يلي  المعرفة على h وg وfنعتبر الدوال العددية

( ) ( )2f x x x= − )  و + ) ( )2g x x x= )  و − ) ( )2h x x x= −.    

)أنشىء المنحنى -)1 )fC في معلم متعامد و ممنظم ( ), ,O i j.    

):    دالة زوجية و أن gبين أن -)2 ) ( ):x g x f x−∀ ∈ =.    

):   دالة فردية و أن hبين أن -)3 ) ( ):x h x f x−∀ ∈ = −.    

)أنشىء  -)4 )gCو ( )hC في المعلم ( ), ,O i j من إنطلاقا( )fC.   

  : ، ثم إستنتج جداول تغيرات الدوال التالية h وg وfأنشىء جدول تغيرات كل من -)5
f f و  g f و  h f.    

 :08تمرين •
  : المعرفتين بما يلي h وg        نعتبر الدالتين العدديتين

          ( ) 21g x
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= )   و  + ) 1 11 1
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h x
x x

⎛ ⎞⎛ ⎞= + +⎜ ⎟⎜ ⎟−⎝ ⎠⎝ ⎠
.      

h: بين أن  -)1 g f=حيث ، f  حدودية من الدرجة الثانية ينبغي تحديدها .  
   h ، ثم إستنتج رتابة الدالة العددية g وfأنشىء جدولي تغيرات الدالتين العدديتين -)2

  .اتها  و أنشىء جدول تغير
[ على المجال9 مصغورة بالعدد hأثبت أن الدالة  -)3    و مكبورة بنفس العدد على0,1]

] [ ] [,0 1,−∞ ∪ +∞.    

 :09تمرين •
] التالي على المجالfإنطلاقا من جدول تغيرات الدالة العددية ]4, 4−:    
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) : في كل حالة من الحالات التالية gالةأنشىء جدول تغيرات الد ) ( ) ( )1 : 1g x f x= − +  

  ( ) ( ) ( ) 2
2 : g x f x= ⎡ ⎤⎣ )  و ⎦ ) ( ) ( )

13 : g x
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)  و  ) ( ) ( )26 : g x f x= و  ( ) ( ) ( )7 : 3g x f x= −.   
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 :10تمرين •
)في معلم متعامد و ممنظم مثل  ), ,O i j منحنى الدالة العدديةf في كل حالة من 

   :الحالات التالية 

  ( ) ( ) 11 : 1
2

f x E x⎛ ⎞= +⎜ ⎟
⎝ ⎠

    

( ) ( ) ( )2 : 2 1f x E x= ) و − ) ( ) ( )23 : f x E x= و ( ) ( ) ( ) ( )4 : 1 E xf x = −  

  
 :11تمرين •

):  بما يلي  المعرفة على fنعتبر الدالة العددية ) ( )f x x E x= −.    

1T دالة دورية دورها fبين أن -)1 =.    

] على المجالfمثل منحنى الدالة -)2 [1, ) في معلم متعامد و ممنظم −2 ), ,O i j.    

  : كل معادلة من المعادلتين حل في المجموعة  -)3

( ) ( )1 : 1
5
xf x = )  و  − ) ( )2 : 1 xf x

n
= n*  حيث − ∈.    

  
 :12تمرين •

):   بما يلي  المعرفة على fنعتبر الدالة العددية ) 2
2
xf x E x E⎛ ⎞⎛ ⎞= − ⎜ ⎟⎜ ⎟⎝ ⎠⎝ ⎠

.    

2T دالة دورية دورها fبين أن -)1 =.    
] على المجالfعرف -)2 [0, ] ، ثم أنشىء منحناها على المجال2 [2,    في معلم متعامد−4

)و ممنظم  ), ,O i j.    
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